DISCIPLINA: Matematica A —
MATIERICA

PROFESSORA: ERICA MARQUES

Tema Funcdes Reais de Variavel Real

Conteudos | 12 e 22 Derivada de Fung¢des Exponenciais e Logaritmicas

Ficha de Trabalho

Ex O1.
Considera a fungdo f definida por f(x) = x — In(x? — 1).
1.1. Determina o dominio de f.

1.2. Caracteriza a fungdo derivada de f.

Ex 02.
Seja f a funcdo definida por f(x) = 1 + |Inx|.

Caracteriza a fun¢do derivada de f.

Ex 03.

Considera a funcdo f definida por f(x) = xIn(x) — x.
3.1. Resolve a equacdo f(x) = 0.

3.2. Mostra que: f'(x) = Inx,Vx € R.

Ex 04.
Seja f de dominio ]0,2[ definida por f(x) = Inx + In(2 — x)
4.1. Resolve a equacgdo f(x) = ln%.

4.2. Estuda f quanto a monotonia e existéncia de extremos.

Ex 05.

Seja f a fungdo de dominio R definida por f(x) = (e* — 1)?

5.1. Estuda f quanto a monotonia e existéncia de extremos.

5.2. Seja g uma outra fungdo de dominio R definida por g(x) = e* + 1. Determina as coordenadas dos

pontos de intersecdo dos graficosde f e g.

Ex 06.
As fungdes f e g, reais de variavel real, s3o tais que: f(x) = Inx e g(x) = e?**1,
Mostra que:

6.1. A representacdo grafica da fungdo (f o g)’ é uma reta paralela ao eixo das abcissas.
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6.2. a reta tangente ao grafico da fungdo g o f no ponto de abcissa 2 € paralela a bissetriz dos quadrantes

impares.

Ex 07.

Considera a funcdo f, real de variavel real, definida por: f(x) = xin G)

7.1. Determina, caso existam, as coordenadas do ponto do gréfico da fungdo f, em que a ordenada é metade
da abcissa.

7.2. Afuncgdo f tem um extremo absoluto. Determina o valor desse extremo.

7.3. A reta de equagdo y = —2x + e é tangente ao grafico da funcdo f num ponto P. Determina as

coordenadas desse ponto.

Ex 08.
De uma fungdo f de dominio R\{0} sabe-se que:

. f=1
o fl(x)= x+4Inx? ,

X
8.1. Escreve uma equagdo da reta tangente ao grafico de f no ponto de abcissa 1.

x*0

8.2. Estuda o grafico de f quanto ao sentido das concavidades e existéncia de pontos de inflexdo.

Ex 09.

Considera a fungdo f de dominio |—1,1[ definida por: f(x) = In (g)
9.1. Mostra que f é uma fungdo impar.
9.2. Mostra que o grafico de f tem um ponto de inflexdo.

9.3. Seja r a reta de declive méximo tangente ao gréfico de f. Determina a equagdo reduzida da reta r.

Ex 10.

ln\/i se—1<x<0
Seja f a fungdo de dominio |—1, +oo[ definida por: f(x) = x+1’
2 —?’z—x+xe‘x,sex >0

10.1. Mostra que f é derivdvel no ponto x = 0.
10.2. Determina uma equacdo da reta tangente ao grafico de f no ponto de abcissa nula.

10.3. Mostra que o grafico de f tem um ponto de inflexdo de abcissa 2.
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Ficha de trabalho Solucionario

Ex 01.

Considera a fungdo f definida por f(x) = x — In(x? — 1).
1.1.Df = ]—00,—1[ U ]1, 4 oo].

1.2.f":]—00,—1[U]1, 40 > R

x%-2x-1
x2-1

X —

Ex 02.

fiRT\{1} > R
l, sex>1
X

x - 1
— 2 se0<x<1

Ex 03.
Considera a funcdo f definida por f(x) = xIn(x) — x.
31.x=e.

Ex 04.

4.1.x=1+“7E Vx=1—g.

4.2. f é crescente em ]0,1] e decrescente em [1,2[. f(1) = 0 é maximo absoluto.

Ex5
5.1. f é decrescente em |—o0, 0] e crescente em [0, +oo[. £(0) = 0 é minimo absoluto.

5.2.1(In3,4)

Ex 07.
1 1
71 (Z2s)
7.2. maximo absoluto:é

7.3.P(e,—e).

Ex 08.
8ly=x
8.2. A concavidade estd voltada para cima em |—e, 0[ e ]0, e[ e esta virada para baixo em |—o, —e[ e ]e, + .

Os pontos de abcissa —e e e sdo pontos de inflexdo.
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Ex 09.

93.y=-2x

Ex 10.

102.y = —2x +2
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