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Ex 01. 

Considera a função 𝑓 definida por 𝑓(𝑥) = 𝑥 − 𝑙𝑛(𝑥2 − 1). 

1.1. Determina o domínio de 𝑓. 

1.2. Caracteriza a função derivada de 𝑓. 

 

Ex 02. 

Seja 𝑓 a função definida por 𝑓(𝑥) = 1 + |𝑙𝑛𝑥|. 

Caracteriza a função derivada de 𝑓. 

 

Ex 03. 

Considera a função 𝑓 definida por 𝑓(𝑥) = 𝑥𝑙𝑛(𝑥) − 𝑥. 

3.1. Resolve a equação 𝑓(𝑥) = 0. 

3.2. Mostra que: 𝑓′(𝑥) = 𝑙𝑛𝑥, ∀𝑥 ∈ ℝ. 

 

 

Ex 04. 

Seja 𝑓 de domínio ]0,2[ definida por 𝑓(𝑥) = 𝑙𝑛𝑥 + ln⁡(2 − 𝑥) 

4.1. Resolve a equação 𝑓(𝑥) = 𝑙𝑛
1

2
. 

4.2. Estuda 𝑓 quanto à monotonia e existência de extremos. 

 

Ex 05. 

Seja 𝑓 a função de domínio ℝ definida por 𝑓(𝑥) = (𝑒𝑥 − 1)2 

5.1. Estuda 𝑓 quanto à monotonia e existência de extremos. 

5.2. Seja 𝑔 uma outra função de domínio ℝ definida por 𝑔(𝑥) = 𝑒𝑥 + 1. Determina as coordenadas dos 

pontos de interseção dos gráficos de 𝑓⁡ e 𝑔. 

 

Ex 06. 

As funções 𝑓 e 𝑔, reais de variável real, são tais que: 𝑓(𝑥) = 𝑙𝑛𝑥 e 𝑔(𝑥) = 𝑒2𝑥+1. 

Mostra que: 

6.1. A representação gráfica da função (𝑓 ∘ 𝑔)′ é uma reta paralela ao eixo das abcissas. 

Tema Funções Reais de Variável Real 

Conteúdos 1ª e 2ª Derivada de Funções Exponenciais e Logarítmicas 
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6.2. a reta tangente ao gráfico da função 𝑔 ∘ 𝑓 no ponto de abcissa 
1

2𝑒
 é paralela à bissetriz dos quadrantes 

ímpares. 

 

Ex 07. 

Considera a função 𝑓, real de variável real, definida por: 𝑓(𝑥) = 𝑥𝑙𝑛 (
1

𝑥
) 

7.1. Determina, caso existam, as coordenadas do ponto do gráfico da função 𝑓, em que a ordenada é metade 

da abcissa. 

7.2. A função 𝑓 tem um extremo absoluto. Determina o valor desse extremo. 

7.3. A reta de equação 𝑦 = −2𝑥 + 𝑒 é tangente ao gráfico da função 𝑓 num ponto 𝑃. Determina as 

coordenadas desse ponto. 

 

Ex 08. 

De uma função 𝑓 de domínio ℝ\{0} sabe-se que: 

 𝑓(1) = 1 

 𝑓′(𝑥) =
𝑥+4𝑙𝑛𝑥2

𝑥
, 𝑥 ≠ 0 

8.1. Escreve uma equação da reta tangente ao gráfico de 𝑓 no ponto de abcissa 1. 

8.2. Estuda o gráfico de 𝑓 quanto ao sentido das concavidades e existência de pontos de inflexão. 

 

Ex 09. 

Considera a função 𝑓 de domínio ]−1,1[ definida por: 𝑓(𝑥) = 𝑙𝑛 (
1−𝑥

1+𝑥
) 

9.1. Mostra que 𝑓 é uma função ímpar. 

9.2. Mostra que o gráfico de 𝑓 tem um ponto de inflexão. 

9.3. Seja 𝑟 a reta de declive máximo tangente ao gráfico de 𝑓. Determina a equação reduzida da reta 𝑟. 

 

Ex 10. 

Seja 𝑓 a função de domínio ]−1,+∞[ definida por: 𝑓(𝑥) = {
𝑙𝑛√

𝑒4

𝑥+1
, 𝑠𝑒 − 1 < 𝑥 < 0

2 −
3𝑥

2
+ 𝑥𝑒−𝑥, 𝑠𝑒⁡𝑥 ≥ 0

 

10.1. Mostra que 𝑓 é derivável no ponto 𝑥 = 0. 

10.2. Determina uma equação da reta tangente ao gráfico de 𝑓 no ponto de abcissa nula. 

10.3. Mostra que o gráfico de 𝑓 tem um ponto de inflexão de abcissa 2. 
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Ex 01. 

Considera a função 𝑓 definida por 𝑓(𝑥) = 𝑥 − 𝑙𝑛(𝑥2 − 1). 

1.1. 𝐷𝑓 = ]−∞,−1[ ∪ ]1,+∞[. 

1.2. 𝑓′: ]−∞,−1[ ∪ ]1,+∞[ → ℝ 

                                        𝑥 →
𝑥2−2𝑥−1

𝑥2−1
 

 

Ex 02. 

𝑓′:ℝ+\{1} → ℝ 

          𝑥 → {

1

𝑥
, 𝑠𝑒⁡𝑥 > 1

−
1

𝑥
, 𝑠𝑒⁡0 < 𝑥 < 1

 

 

Ex 03. 

Considera a função 𝑓 definida por 𝑓(𝑥) = 𝑥𝑙𝑛(𝑥) − 𝑥. 

3.1. 𝑥 = 𝑒. 

Ex 04. 

4.1. 𝑥 = 1 +
√2

2
⁡∨ 𝑥 = 1 −

√2

2
. 

4.2. 𝑓 é crescente em ]0,1] e decrescente em [1,2[. 𝑓(1) = 0 é máximo absoluto. 

 

Ex 5 

5.1. 𝑓 é decrescente em ]−∞, 0] e crescente em [0, +∞[. 𝑓(0) = 0 é mínimo absoluto. 

5.2. 𝐼(𝑙𝑛3,4) 

 

Ex 07. 

7.1. (
1

√𝑒
,

1

2√𝑒
) 

7.2. máximo absoluto: 
1

𝑒
 

7.3. 𝑃(𝑒,−𝑒).  

 

Ex 08. 

8.1. 𝑦 = 𝑥 

8.2. A concavidade está voltada para cima em ]−𝑒, 0[ e ]0, 𝑒[ e está virada para baixo em ]−∞,−𝑒[ e ]𝑒, +∞[. 

Os pontos de abcissa −𝑒 e 𝑒 são pontos de inflexão. 
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Ex 09. 

9.3. 𝑦 = −2𝑥 

 

Ex 10. 

10.2. 𝑦 = −
1

2
𝑥 + 2 
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