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Tema Funções Reais de Variável Real  

Conteúdos Assíntotas 

Ficha de trabalho                                                                                                                                                Enunciado 

Ex 01. 

Seja 𝑓 a função de domínio ℝ\{2} definida por: 𝑓(𝑥) = {
𝑘 +

2

𝑥−1
𝑠𝑒  𝑥 ≤ 0                 

𝑥2−5𝑥+6

(𝑥−2)2
𝑠𝑒 𝑥 > 0 ∧  𝑥 ≠ 2

 

 

1.1. Determine 𝑘, sabendo que a função 𝑓 é contínua em 𝑥 = 0. 
 

1.2. Considere agora 𝑘 = 0. Estude a função 𝑓 quanto à existência de assíntotas horizontais ao seu gráfico. 

 

Ex 02. 

Seja 𝑓 uma função, de domínio e contradomínio ℝ+, tal que a reta de equação 𝑦 = 3𝑥 − 2 é assíntota ao 

seu gráfico. Seja 𝑔 a função, de domínio ℝ+, definida por 𝑔(𝑥) =
𝑥2

𝑓(𝑥)
. 

Mostre que a reta de equação 𝑦 =
1

3
𝑥 +

2

9
 é assíntota ao gráfico de 𝑔. 

 

Ex 03. 

Seja 𝑓 a função, de domínio ℝ, definida por:  𝑓(𝑥) = {

2𝑥+2

√𝑥2+8
   se   𝑥 ≤ 1

2𝑥2−2

𝑥2−2𝑥+1
   se   𝑥 > 1

 

Sem recorrer à calculadora, resolva as três alíneas seguintes. 

 

3.1. Averigue se existe lim𝑥→1 𝑓(𝑥). 

3.2. Estude a função 𝑓 quanto à existência de assíntotas horizontais ao seu gráfico e, caso existam, escreva 

as suas equações. 

 

Ex 04. 

Seja 𝑔 a função, de domínio ℝ, definida por: 𝑔(𝑥) =

{
 

 
𝑥2−4

√6−3𝑥
se 𝑥 < 2

0 se 𝑥 = 2
𝑥2−4𝑥+4

𝑥3−3𝑥2+2𝑥
se 𝑥 > 2

 

Considera a função ℎ, de domínio ]2, +∞[, definida por ℎ(𝑥) =
1

𝑔(𝑥)
.  

Estuda a função ℎ quanto à existência de assíntotas não verticais ao seu gráfico. 
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Ex 05. 

Sejam 𝑓 e 𝑔 duas funções reais, ambas de domínio ℝ+. 

Sabe-se que: 

 lim𝑥→+∞(𝑓(𝑥) + 𝑥 − 1) = 0; 

 a função 𝑔 é definida por 𝑔(𝑥) =
𝑓(𝑥)+√𝑥

𝑥
. 

Prova que o gráfico de 𝑔 tem uma única assíntota horizontal e indique uma sua equação. 

 

Ex 06. 

Seja 𝑓 a função, de domínio ℝ, definida por: 

                                       𝑓(𝑥) =

{
 
 

 
 √4𝑥2 + 2𝑥 − 𝑥 se 𝑥 ≤ −

1

2
  ∨   𝑥 ≥ 0

 
4𝑥2+3𝑥+

1

2

−2𝑥−1
se −

1

2
< 𝑥 < 0

    

 

6.1. Qual das afirmações seguintes é verdadeira? 

(A) A função 𝑓 não tem zeros.                                 (B) A função 𝑓 tem um único zero. 

(C) A função 𝑓 tem exatamente dois zeros.            (D) A função 𝑓 tem exatamente três zeros. 

6.2. Sejam 𝑚, 𝑏 ∈ ℝ tais que lim𝑥→−∞[𝑓(𝑥) − (𝑚𝑥 + 𝑏)] = 0. Determina os valores de 𝑚 e de 𝑏 e 

interprete os valores obtidos em termos de assíntotas ao gráfico de 𝑓. 

 

Ex 07. 

Seja 𝑓 a função, de domínio ℝ, definida por: 

                                       𝑓(𝑥) =

{
 
 

 
 

𝑥

√1−𝑥  −  1
                   se    𝑥 < 0

 
 𝑘2 − 5𝑘 + 4           se    𝑥 = 0 

2x

𝑥+5
− 2                   se   𝑥 > 0

 

 
 

7.1. Em qual das opções seguintes se encontra um valor real de 𝑘 para o qual a função 𝑓 é  contínua? 

  (A) −2   (B) 1   (C) 3   (D) 4 

7.2. Estuda a função 𝑓 quanto à existência de assíntotas não verticais ao seu gráfico e, caso exista(m), escreva 

a(s) sua(s) equação(ões). 
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Ficha de trabalho                                                                                                                                             Solucionário                                                                                                                                           

Ex 01. 

1.1. 𝑘 =
7

2
  

1.2. A reta de equação 𝑦 = 1 é assíntota horizontal ao gráfico de 𝑓 quando 𝑥 → +∞. 

    

Ex 03. 

3.1. Não existe lim𝑥→1 𝑓(𝑥). 

3.2. A reta de equação 𝑦 = −2 é assíntota horizontal ao gráfico de 𝑓 quando 𝑥 → −∞. 

 

Ex 04. 

A reta de equação 𝑦 = 𝑥 + 1 é assíntota oblíqua ao gráfico de ℎ quando 𝑥 → +∞. 

 

Ex 06. 

6.1. Opção (C). 

6.2. A reta de equação 𝑦 = −3𝑥 −
1

2
 é assíntota oblíqua ao gráfico de 𝑓 quando 𝑥 → −∞. 

 

 

Ex 07. 

7.1. Opção (C)     

7.2. a reta de equação 𝑦 = 0 é assíntota não vertical, em particular, é assíntota horizontal ao gráfico da 

função 𝑓 quando 𝑥 → +∞. 

 

 

 

Fonte: Expoente 11, Expoente 12  
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