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Tema Funções Reais de Variável Real  

Conteúdos Continuidade de Funções 

Ficha de trabalho                                                                                                                                                Enunciado 

Ex 01. 

Verifica se as seguintes funções são contínuas nos pontos indicados: 

1.1.  𝑓(𝑥) = {
𝑥2−4

𝑥+2
𝑠𝑒 𝑥 < −2

2𝑥 𝑠𝑒 𝑥 ≥ −2
    1.2. 𝑓(𝑥) = {

2𝑥2+𝑥−1

𝑥+1
𝑠𝑒 𝑥 > −1

2 𝑠𝑒 𝑥 = −1
6𝑥+6

𝑥2−1
𝑠𝑒 𝑥 < −1

 

Em 𝑥 = −2      Em 𝑥 = −1 

1.3. 𝑓(𝑥) = {

2𝑥

𝑥2+𝑥
𝑠𝑒 𝑥 > 0

2 𝑠𝑒 𝑥 = 0
2 − 3𝑥 𝑠𝑒 𝑥 < 0

   1.4. 𝑓(𝑥) =

{
 
 

 
 
√𝑥+1−2

𝑥−3
𝑠𝑒 𝑥 < 3

1

4
𝑠𝑒 𝑥 = 3

1

𝑥2−9
𝑠𝑒 𝑥 > 3

 

Em 𝑥 = 0      Em 𝑥 = 3 

 

Ex 02. 

Considera a função ℎ, real de variável real, de domínio ℝ, definida por: 

ℎ(𝑥) = {

𝑥 − 2

|4 − 𝑥2|
𝑠𝑒 𝑥 ≠ −2 ∧ 𝑥 ≠ 2

1

4
𝑠𝑒 𝑥 = −2 ∨ 𝑥 = 2

 

A função ℎ admite pontos de descontinuidade? Identifica-os. 

 

Ex 03. 

Considera a família de funções  𝑓, definidas por: 

𝑓(𝑥) =

{
 

 
𝑥3 − 2𝑥2 + 𝑥

𝑥2 + 𝑥
𝑠𝑒 𝑥 > 0

𝑥 + 𝑘

𝑥 − 2
𝑠𝑒 𝑥 ≤ 0, 𝑘 ∈ ℝ

 

Determina para que valores de k a função 𝑓 não é contínua. 
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Ex 04. 

Considera a família de funções  𝑔, definidas por: 𝑔(𝑥) =

{
 
 

 
 

𝑎𝑥

4
𝑠𝑒 𝑥 ≤ 1

1

4(√2𝑥−√𝑥−1)
𝑠𝑒 1 < 𝑥 ≤ 2, 𝑎 ∈ ℝ

𝑥2−𝑥−2

3𝑥2−12
𝑠𝑒 𝑥 > 2

 

4.1. Determina 𝑎 de modo que lim𝑥→1 𝑔(𝑥) exista. 

4.2. Calcula lim𝑥→+∞ 𝑔(𝑥). 

4.3. Mostra que 𝑔 é contínua para 𝑥 = 2. 

 

Ex 05. 

Considera a função  𝑓, definida em ℝ por: 𝑓(𝑥) = {
𝑘𝑥2−(𝑘+1)𝑥+1

𝑥−1
𝑠𝑒 𝑥 < 1

𝑘𝑥 − 1 𝑠𝑒 𝑥 ≥ 1
 

Mostra que qualquer que seja o valor de 𝑘, 𝑓 é contínua. 

 

Ex 06. 

Considera a função  𝑓, definida em ℝ por: 𝑓(𝑥) = {
𝑥2−𝑥−2

𝑥3−2𝑥2
𝑠𝑒 𝑥 > 2

𝑥2 − 2𝑥 + 𝑘 𝑠𝑒 𝑥 ≤ 2
 

6.1. Determina o valor de 𝑘, de forma que 𝑓 seja uma função contínua. 

6.2. Calcula limℎ→0
𝑓(1+ℎ)−𝑓(1)

ℎ
. 

 

Ex 07. 

Na figura estão representados partes dos gráficos de duas funções 𝑓 e 𝑔. 

Sabe-se que: 

 𝑔 é uma função quadrática cujo gráfico é tangente ao eixo 𝑂𝑥 num 

ponto de abcissa 𝑥0; 

 𝑓 é uma função polinomial com dois zeros cujo gráfico é tangente ao eixo 𝑂𝑥 na origem do 

referencial e no ponto de abcissa 𝑥0 

Indica, justificando: 

7.1. lim𝑥→0
𝑔(𝑥)

𝑓(𝑥)
    7.2. lim𝑥→+∞[𝑓(𝑥) + 𝑔(𝑥)]. 
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Ficha de trabalho                                                                                                                                             Solucionário                                                                                                                                           

Ex 01. 

1.1. É continua em 𝑥 = −2. 

1.2.  Não é continua em 𝑥 = −1. 

1.3.  É continua em 𝑥 = 0. 

1.4.  Não é continua em 𝑥 = 3     

 

Ex 02. 

Os pontos de abcissa −2 e 2 são pontos de descontinuidade. 

 

Ex 03. 

A função 𝑓 não é contínua se 𝑘 ∈ ℝ\{−2} 

 

Ex 04. 

4.1. 𝑎 =
√2

2
 . 

4.2. lim𝑥→+∞ 𝑔(𝑥) =
1

3
. 

 

Ex 06. 

6.1. 𝑘 =
3

4
. 

6.2. limℎ→0
𝑓(1+ℎ)−𝑓(1)

ℎ
= 0 

 

Ex 07. 

7.1. lim𝑥→0
𝑔(𝑥)

𝑓(𝑥)
= −∞    7.2. lim𝑥→+∞[𝑓(𝑥) + 𝑔(𝑥)] = −∞. 

 

 

Fonte: Novo Espaço 11, Máximo 11 
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