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Ex 01. 

Considera as funções reais de variável real 𝑓  e 𝑔, definida por: 

 𝑓(𝑥) = −2 + 𝑒
2

𝑥+3  𝑔(𝑥) = 2 ln(𝑥 + 3) − ln⁡(−𝑥 + 3) 

1.1. Determina as equações das assíntotas do gráfico de 𝑓. 

1.2. Determina o domínio de 𝑔. 

1.3. Determina, caso existam, os zeros de 𝑔. 

1.4. Determina o conjunto solução da equação 𝑓(𝑥) = 𝑒4 − 2. 

 

Ex 02. 

Considera a função real de variável real 𝑔, definida por: 𝑔(𝑥) =
ln(𝑥+5)+1

𝑥−2
 

2.1. Determina o domínio de 𝑔. 

2.2. Determina os zeros de 𝑔. 

2.3. Determina as equações das assíntotas do gráfico de 𝑔. 

2.4. Recorrendo à calculadora, determina um valor aproximado às décimas da abcissa do ponto do gráfico de 

𝑔 cuja ordenada é 2.  

 

Ex 03. 

Considera a função 𝑓, definida, em ℝ+, por: 

  𝑓(𝑥) = 2𝑥 − 3 + 𝑙𝑛𝑥 

3.1. Determina as equações das assíntotas do gráfico de 𝑓. 

3.2. Mostra que 𝑓 tem um único zero no intervalo ]1, 2[. 

 

Ex 04. 

Considera a função ℎ, definida por: 

 ℎ(𝑥) = 𝑥𝑙𝑛𝑥 − 𝑥 

Determina as coordenadas do ponto do gráfico de ℎ em que a reta tangente é perpendicular à bissectriz dos 

quadrantes ímpares. 
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Ex 05. 

Seja 𝑓 a função real de variável real, contínua em ℝ, definida por: 

𝑓(𝑥) = {

𝑒𝑘𝑥

𝑥
𝑠𝑒⁡𝑥 ≥ 1

4

2 − 𝑥
𝑠𝑒⁡𝑥 < 1

 

5.1. Mostra que 𝑘 = 𝑙𝑛4. 

5.2. Mostra que  𝑓′(𝑥) =
4

(2−𝑥)2
, ∀𝑥𝜖]−∞, 1[. 

5.3. Determina a equação reduzida da reta tangente ao gráfico de 𝑓 no ponto de abcissa 0. 

 

 

Ex 06. 

Seja 𝑓 a função real de variável real, definida em ℝ, por: 

𝑓(𝑥) = {
−𝑥 𝑠𝑒⁡𝑥 < 0

(𝑥2 − 𝑥)𝑒𝑥 𝑠𝑒⁡𝑥 ≥ 0
 

6.1. Justifica que 𝑓 é contínua em todo o seu domínio. 

6.2. Mostra que 𝑓 é derivável no ponto de abcissa 0. 

6.3. Determina os zeros de 𝑓. 

6.4. Calcula: 

 6.4.1. lim𝑥→+∞
𝑓(𝑥)

1−𝑥2
 

 6.4.2. lim𝑥→+0+
𝑓′(𝑥)

𝑥
 

 

Ex 07. 

Considera as funções reais de variável real 𝑓 e 𝑔, definidas por: 

 𝑓(𝑥) = 𝑙𝑜𝑔5(𝑥
2 − 3𝑥)  e  𝑔(𝑥) = 4𝑒−𝑥+2 − 1 

7.1. Determina o domínio de 𝑓 . 

7.2. Determina o conjunto solução da condição 𝑓(𝑥) ≤ 𝑙𝑜𝑔5(𝑥 − 2) + 𝑙𝑜𝑔52 

7.3. Determina os zeros de 𝑔, caso existam. 

7.4. Mostra que 𝑔(𝑙𝑛4) = 𝑒2 − 1. 

7.5. Calcula lim𝑥→+∞ 𝑥𝑓′(𝑥) 

 

Ex 08. 

Considera a função real de variável real 𝑓 , definida por 𝑓(𝑥) = 3 −
2𝑙𝑛𝑥

𝑥
 

8.1. Determina as equações das assíntotas do gráfico de 𝑓. 
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8.2. Mostra que 𝑓′(𝑥) =
2𝑙𝑛𝑥−2

𝑥2
 

8.3. Determina os intervalos de monotonia de 𝑓 e indica, se existirem, os extremos relativos. 

8.4. O gráfico de 𝑓 contém um ponto cuja ordenada é o dobro da abcissa. Recorrendo à calculadora, 

determina o valor aproximado às décimas da abcissa desse ponto. Explica como procedeste, apresentando o 

ou os gráficos em que te baseaste para dar a resposta. 

 

Ex 09. 

Considera a função real de variável real definida por 𝑓(𝑥) = {
1 − 𝑒𝑥 𝑠𝑒⁡𝑥 < 1

(𝑥 − 2)2 − 1 𝑠𝑒⁡1 ≤ 𝑥 < 4
 

9.1. Determina os zeros de 𝑓. 

9.2. Determina, caso existam, as assíntotas ao gráfico de 𝑓. 

9.3. Determina os intervalos de monotonia de 𝑓 e os extremos relativos, caso existam. 

 

Ex 10. 

Seja f a função definida por 𝑓(𝑥) = {
𝑥+2ln⁡(𝑥𝑒)

𝑥
𝑠𝑒⁡𝑥 > 1

1 + 𝑥2𝑒𝑥−1 𝑠𝑒⁡𝑥 ≤ 1
 

10.1. Estuda a continuidade de 𝑓 . 

10.2. Caracteriza 𝑓′ , a função derivada de 𝑓. 

10.3. Mostra que 𝑓 admite um único máximo no intervalo ]−∞, 1[ e determina-o. 

10.4. Determina uma equação cartesiana da reta normal ao gráfico de 𝑓 no ponto de abcissa 𝑒. 
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Ficha de trabalho                                                                                                                                             Solucionário                                                                                                                                           

Ex 01. 

1.1.  x = −3⁡e⁡y = −1 

1.2. 𝐷𝑔 = ]−3,3[ 

1.3. −1  

1.4. 𝑆 = {−
5

2
}    

 

Ex 02. 

2.1. 𝐷𝑔 = ]−5,+∞[\{2}   

2.2. 
1

𝑒
− 5   

2.3. 𝑥 = −5, 𝑥 = 2⁡𝑒⁡𝑦 = 0   

2.4. 3,6⁡(1⁡𝑐. 𝑑. )   

 

Ex 03. 

3.1. 𝑥 = 0 

 

Ex 04. 

(
1

𝑒
,−

2

𝑒
) 

 

Ex 05. 

5.3. 𝑦 = 𝑥 + 2 

 

Ex 06. 

6.2. 𝑓′(0) = 1 

6.3. 0 e 1 

6.4.  

 6.4.1. −∞ 

6.4.2. −∞ 

 

Ex 07. 

Opção (B) 
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Ex 08. 

8.1. 𝑥 = 0⁡𝑒⁡𝑦 = 3. 

8.3. 𝑓 é decrescente em ]0, 𝑒] e é crescente em [𝑒, +∞[. 3 −
2

𝑒
 é mínimo absoluto de 𝑓. 

8.4. 𝑥 = 1,3⁡(1⁡𝑐. 𝑑. ) 

 

 

Ex 09. 

9.1. 0, 1 e 3 

9.2. 𝑦 = 1 

 9.3. f é decrescente em ]−∞, 1[ e em ]1,2] e é crescente em [2, 4[. Tem um máximo relativo igual a 0 para 

𝑥 = 1 e tem um mínimo relativo igual a −1 para 𝑥 = 2~ 

 

Ex 10. 

Seja f a função definida por 𝑓(𝑥) = {
𝑥+2ln⁡(𝑥𝑒)

𝑥
𝑠𝑒⁡𝑥 > 1

1 + 𝑥2𝑒𝑥−1 𝑠𝑒⁡𝑥 ≤ 1
 

10.1. 𝑓 é contínua em ℝ\{1} 

10.2. 𝑓′(𝑥) = {

2−2ln⁡(𝑥𝑒)

𝑥2
𝑠𝑒⁡𝑥 > 1

𝑥𝑒𝑥−1(2 + 𝑥) 𝑠𝑒⁡𝑥 < 1
 

10.3. 1 +
4

𝑒3
 

10.4. 𝑦 =
𝑒2

2
(𝑥 − 𝑒) 
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