DISCIPLINA: Matematica A g =
MATIZRICA

PROFESSORA: ERICA MARQUES

Tema Fungdes Reais de Variavel Real

Conteudos | Estudo de Fung¢des Exponenciais e Logaritmicas

Ficha de Trabalho

Ex O1.

Considera as func¢des reais de varidvel real f e g, definida por:

fx)=-2+ e% gx)=2In(x+3) —In(—x + 3)
1.1. Determina as equagdes das assintotas do grafico de f.
1.2. Determina o dominiode g.
1.3. Determina, caso existam, os zeros de g.

1.4. Determina o conjunto solucdo da equacgdo f(x) = e* — 2.

Ex 02.

In(x+5)+1
x—2

Considera a fungdo real de variavel real g, definida por: g(x) =
2.1. Determina o dominio de g.

2.2. Determina os zeros de g.

2.3. Determina as equagdes das assintotas do grafico de g.
2.4. Recorrendo a calculadora, determina um valor aproximado as décimas da abcissa do ponto do gréfico de

g cuja ordenada é 2.

Ex 03.
Considera a funcdo f, definida, em R¥, por:
f(x) =2x—-3+Inx
3.1. Determina as equagdes das assintotas do grafico de f.

3.2. Mostra que f tem um Unico zero no intervalo |1, 2[.

Ex 04.
Considera a funcdo h, definida por:
h(x) = xlnx — x
Determina as coordenadas do ponto do grafico de h em que a reta tangente é perpendicular a bissectriz dos

quadrantes impares.
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Ex 05.

Seja f a funcdo real de variavel real, continua em R, definida por:

ekx

— sex=>1
f@=4 %

% sex <1

5.1. Mostra que k = [n4.

4
(2-x)?’

5.2. Mostra que f'(x) = Vxe]—oo, 1[.

5.3. Determina a equacdo reduzida da reta tangente ao gréfico de f no ponto de abcissa O.

Ex 06.

Seja f a funcdo real de variavel real, definida em R, por:

—X sex <0
f(x):{(xz—x)ex sex >0

6.1. Justifica que f é continua em todo o seu dominio.
6.2. Mostra que f é derivavel no ponto de abcissa O.
6.3. Determina os zeros de f.

6.4. Calcula:

6.4.1.1im,_, o %

6.4.2.1im, o+ L2

Ex 07.
Considera as fungGes reais de varidvel real f e g, definidas por:
f(x) =logs(x? —3x) e g(x) =4e **2 -1

7.1. Determina o dominio de f .

7.2. Determina o conjunto solugdo da condicdo f(x) < logs(x — 2) + logs2

7.3. Determina os zeros de g, caso existam.
7.4. Mostra que g(In4) = e? — 1.

7.5. Calcula limy_, o xf'(x)

Ex 08.

2lnx

Considera a fungdo real de variavel real f, definida por f(x) = 3 — —

8.1. Determina as equacdes das assintotas do grafico de f.
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8.2. Mostra que f'(x) = 2lnx—2

x2

8.3. Determina os intervalos de monotonia de f e indica, se existirem, os extremos relativos.

8.4. O grafico de f contém um ponto cuja ordenada é o dobro da abcissa. Recorrendo a calculadora,

determina o valor aproximado as décimas da abcissa desse ponto. Explica como procedeste, apresentando o

ou os graficos em que te baseaste para dar a resposta.

Ex 09.

. ~ - - 1—e* ex <1
Considera a fungdo real de variavel real definida por f(x) = {(x —2)2—1 sesl < ; <4
9.1. Determina os zeros de f.

9.2. Determina, caso existam, as assintotas ao grafico de f.

9.3. Determina os intervalos de monotonia de f e os extremos relativos, caso existam.

Ex 10.

x+2In(xe) sex>1

Seja f a funcdo definida por f(x) = {
1+x%e* ! sex<1

10.1. Estuda a continuidade de f .

10.2. Caracteriza f', a fungdo derivada de f.

10.3. Mostra que f admite um Unico maximo no intervalo ]—oo, 1] e determina-o.

10.4. Determina uma equacdo cartesiana da reta normal ao grafico de f no ponto de abcissa e.
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Ficha de trabalho Solucionario

Ex O1.

1.1.x=-3ey=-1

12.D, =1-33[
13.-1
14.5={-3}
Ex 02.

2.1.D4 = ]-5, +oo[\{2}

2215
e

23.x=-5x=2ey=0
24.3,6(1c.d.)

Ex 03.
31.x=0

Ex 05.
53.y=x+2

Ex 06.
6.2.f'(0)=1
6.3.0el
6.4.
6.4.1. —o0
6.4.2. —00

Ex 07.
Opcdo (B)
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Ex 08.
8lx=0ey=3.

. . 2, .
8.3. f é decrescente em ]0, e] e é crescente em [e, +oo[. 3 — - € minimo absoluto de f.

84.x=13(1c.d.)

Ex 09.
9.1.0,1e3
92.y=1

9.3. f é decrescente em ]—o0,1[ e em ]1,2] e é crescente em [2, 4[. Tem um maximo relativo igual a O para

x = 1 e tem um minimo relativo igual a —1 para x = 2~

Ex 10.

x+2In(xe) sex>1
Seja f a fungdo definida por f(x) = {

1+x%e*1 sex<1
10.1. f é continua em R\{1}

2—2In(xe)

10.2. f'(x) = { x2

xe* '(2+x) sex<1

sex>1

103.1+=
e

6‘2
104.y = 7(x —e)
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