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~ . Editora
Proposta de teste de avaliacao [fevereiro — 2020] '
Nome:
Ano / Turma: N.2: Data: - -

* Naio é permitido o uso de corretor. Deves riscar aquilo que pretendes que ndo seja classificado.
* A prova inclui um formulério.
*  Ascotagdes dos itens encontram-se no final do enunciado da prova.

+ n
1. Qual € o limite da sucessao de termo geral (3 - 2n+ ;J ?
n
1 3 2
(A) e B 1 € e D) e

2. Para um certo nimero real k, considera a func¢ao f, definida por:

log, (x+1) se x=0

r)=1"
2 se x<0

Sabe-se que os pontos A e B pertencem ao grifico de f e que tém a mesma ordenada e

abcissas 26 e =3, respetivamente.
Qual é o valor de k?

(A) log,3 @) O (C) log,2 D) 3

3. Seja fafuncdo, de dominio R, definida por:

x* -1
— se x>1
e’ -1
f(x)=42 se x=1
—2x+2
——— se x<I
X —3x+2

Estuda a funcdo fquanto a continuidade em x =1 e a existé€ncia de assintotas ao seu grafico

paralelas aos eixos coordenados.
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4. Considera a funcéo /s, de dominio ]—1, +00[ , definida por h(x) =xIn (x + 1) .

Na figura estdo representados o grafico de A" (segunda derivada de /) e uma reta r.
A

/

Sabe-se que:
. areta r é tangente ao grafico da fun¢do £ no ponto de abcissa e —1;

. 0 ponto A pertence ao grafico da funcido /" e tem abcissa e —1.

4.1. O declive dareta r € igual a:

@ 2 ® ! © = o 2L
e e e+l e

4.2. Determina a ordenada do ponto A.

5. Considera a fun¢do f, de dominio R", definida por:
f (x) =JxxInx

Estuda a funcdo f, por processos exclusivamente analiticos, quanto a monotonia e a

existéncia de extremos.



Novo Espaco — Matematica A, 12.2 ano ' Porto

Proposta de teste de avaliacao [fevereiro — 2020]

6.

6.1.
6.2.

Editora

Na figura estdo representadas parte do grafico de uma funcao fdefinida por:
f (x) =2xe 2

e uma reta r definida pela equagdo y = X
e

A
y
r
B
C
5 f
A !
0 a ¢ i

Sabe-se que:

. C € o ponto de intersecdo da reta » com o grafico de f, de abcissa ¢, com ¢>0;

. 0s pontos A e B sdo pontos moveis, com a mesma abcissa a, com 0<a<c, em que A
pertence a reta r e B pertence ao grafico de f.

A cada posi¢ao dos pontos A e B corresponde um tridngulo [OAB].

Por um processo exclusivamente analitico, determina ¢ (abcissa do ponto C).

H4 dois valores de a para os quais a medida da area do tridangulo [OAB] € igual a 0,25.
Determina, recorrendo as capacidades graficas da calculadora, os valores de a.

Na tua resposta:

. apresenta uma equacao que te permita resolver o problema;

. reproduz num referencial o.n. Oxy o(s) grafico(s) da(s) func@o(des) visualizado(s) na
calculadora que te permite(em) resolver a equagao;

. apresenta as solucdes arredondadas as centésimas.

FIM
Cotacoes Total
Questoes 1. 2. 3. 4.1. 4.2. 5. 6.1. 6.2.
Pontos 15 15 35 15 30 30 30 30 200
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P o

FORMULARIO

GEOMETRIA

Comprimento de um arco de circunferéncia: « r

(o : amplitude, em radianos, do angulo ao centro;
7 : raio)
Area de um poligono regular: Semiperimetro X ApStema

ar’
2

Area de um setor circular:

(o : amplitude, em radianos, do angulo ao centro; 7 : raio)

Area lateral de um cone: Tl g
(r: raio da base; g : geratriz)
Area de uma superficie esférica: 417,

(r: raio)
Volume de uma piramide: %x Area da base x Altura
Volume de um cone: - x Area da base x Altura

3

Volume de uma esfera: * i (r:raio)
3

PROGRESSOES
Soma dos 7 primeiros termos de uma progressao (u):

u, t+u

Progressao aritmética: "X n
< P 1-
Progressdo geométrica: u %
1-r

TRIGONOMETRIA
sin(a+b)=sina cos b +sin b cos a
Cos(a+b)=cos a cos b—sina sin b

sin A _sin B _sin C

a b c

a* =b* +¢* —2bccos A

COMPLEXOS

(,0 cis 0)" =y cis(nH) ou (p e“g)n =p'e"
.+ 2k

§/ pcis 9=\/;cis(0+2knj ou {pe? =ype *

n

(kofo. ... n-1} e nON)

PROBABILIDADES

H=p % +..*p, X,

o=\p (%=1 +.+p,(x,-41)
Se X é N (u, o) ,entdo:
P(u-o<X<pu+0)=0,6827
P(u-20<X<pu+20)=0,9545
P(u-30<X<u+30)=0,9973

REGRAS DE DERIVACAO
(u+v)’=u’+v’

u v)’:u’v+u v'

'
u'v-—uv'

2

) n—1

I/~

u
v

') =nu" u (nDR)

(
(sm u)' =u'cosu
(

cos u)' =-u'sinu

LIMITES NOTAVEIS

lim [1+lj =e (nON)
n
lim sin x

x-0 oy

=1
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1. lim(3—2n+1j :1im(—3”+6_2”_1] :lim(n+5] =

n+2 n+2 n+2
142 lim(1+5) .
=lim Z = ;l - ::_2233
1+; lim(1+j
n

Resposta: Opcio (C) e

2. Sabe-se que f(26):f(—\/§)~
log,(26+1)=2" = log,27=2" = 2" =3 = k=log,3

Resposta: Opcao (A)  log,3

Fazendo x-1=y,se x - 1,entdo y - 0.

0
T S ) B R
=17 x"=3x+2 «Hl'(x—l)(x—z) -1 x=2
F(1)=2

Como lim f(x)=1lim £ (x)= f (1), conclui-se que f ¢ continua em x =1.
x-1" x-1

Porto
Editora

As assintotas verticais ndo existem, dado que a fungio é continua no dominio (em R ).

Assintotas horizontais:

A reta y =0 é assintota horizontal quando X — +00.
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4.1.

4.2

lim

2
x-=o x* —3x

2x+2 =

0 2.2

2
:1@%:9
+#2 e 3,27

X X

Areta y =0 ¢ assintota horizontal quando X — —0

Resposta: A funcio é continuaem x =1 eareta y =0 € assintota horizontal.

h(x) :xln(x+1)

K (x)=(xIn(x+1)) =In(x+1)+
H(e=1)=In(e-1+1)+

Resposta: Opc¢ao (D) 2 - L

I (x) = (m(m) .

(S

I

X
x+1

e—1 _1+e—1 :2_1

e—1+1 e e

x+l-x _ x+2

e—1+2

_e+l

h"(e—l) =

(e-1+1) &

x j: L, _
x+1 x+1 (x+1)2 (x+1)2

e+l

Resposta: A ordenada do ponto A € —-.

£(x) =V x)

I

€

Inx Jx _Inx+2

) S T
N Inx+2 _ o
f(x)=0 T =0 = Inx=-2 = x=¢

X 0 e_2 +00

f'(x) - 0 +

Porto
Editora
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f@”):ngmn@ﬂ)zlxgq):_g

(S

[CHES)

€ minimo absoluto de f.

Se xO ]O, e_z] , a funcao é decrescente.

Se xO [e"z, +00[ , a funcdo € crescente.

6.1. f(x)zgc» 2xe5:§@ x[2e_2—§J:O@

e x=0 02 2=) cx=00e2=t wx=00-Y=m[1]-
e 2e 2 2e

= x=0 0 x=2In(2e) = x=0 O x=In(4e’)=2+In4

Como ¢ >0, c=2+1n4.

Resposta: ¢=2+1In4

6.2. Seja A a area do tridngulo definida em funcéo de a.
_a _a 2

A(a):(f(a)—g]xg - A(a):(2ae z-ngg - Ala)=are -2

Pretende-se resolver a equagao:

_a 2
A(a)=0,25 = d’e 2 -2-=0,25
2e

Inserem-se na calculadora as expressoes A(a) e 0,25 e determinam-se os pontos de

intersecdo das representagdes graficas obtidas.

NORMAL FLOAT AUTO REAL RADIAN MP '

Plotli Plotz Plot3

B\Y1BX%xe (%22 _x%,(2¢)
B\Y280.25

I\Y3=

I\Y4=

EI\Ys=

I\Ys=

I\Y?=

I\Ys=
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Utilizando uma janela adequada, por exemplo:

Xmin=0 Xmax=34 Ymin=0 Ymax =2

obtém-se:
NORMAL FLOAT AUTO REAL RADIAN MP n NORMAL FLOAT AUTO REAL RADIAN MP n
CALC INTERSECT CALC INTERSECT

Y2:0.25 ¥2:=0.25

/—\.\ //_\'i

Conclui-seque ¢=0,69 0O a=3,13.



