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Tema Funções Reais de Variável Real  

Conteúdos Funções Exponenciais e Logarítmicas 

Ficha Global 1                                                                                                                                                       Enunciado 

Ex 01. 

Considera a função 𝑓(𝑥) = 𝑙𝑛2(𝑥) − 𝑙𝑛(𝑥) − 6 

1.1. Mostra que 𝑓′, primeira derivada de 𝑓, é definida por 𝑓′(𝑥) =
1

𝑥
(2𝑙𝑛(𝑥) − 1). 

1.2. Estuda 𝑓 quanto à monotonia e existência de extremos relativos. 

1.3. Considera a reta 𝑟, tangente ao gráfico de 𝑓 no ponto de interseção do gráfico de 𝑓 com o eixo das 

abcissas, sendo essa abcissa maior do que 2. Escreve a equação da reta 𝑟. 

 

Ex 02. 

Considera a função 𝑓, de domínio ]−∞, 4[, definida por:  

𝑓(𝑥) =

{
 
 

 
 −𝑒−𝑥

2+1 + 1

3𝑥 + 3
𝑠𝑒 𝑥 < −1

−
2

3
𝑠𝑒 𝑥 = −1

2𝑥 + 𝑥𝑙𝑛(−𝑥2 + 3𝑥 + 4) 𝑠𝑒 −1 < 𝑥 < 4

 

2.1. Averigua se a função 𝑓 é contínua à esquerda do ponto de abcissa 𝑥 = −1. 

2.2. Mostra que o gráfico da função 𝑓, no intervalo ]1,3[, interseta pelo menos uma vez o gráfico da função 

cuja ordenada é o cubo da abcissa. 

 

Ex 03. 

De uma função 𝑓 de domínio ℝ\{0,1}, sabe-se que a sua primeira derivada é 𝑓′(𝑥) =
𝑥𝑒

2
𝑥

𝑥−1
. 

Mostra que 𝑓′′(𝑥) =
𝑒
2
𝑥(−3𝑥+2)

𝑥(𝑥−1)2
 e estuda o gráfico de 𝑓 quanto ao sentido das concavidades do seu gráfico e 

existência de pontos de inflexão. 

 

Ex 04. 

Considera no referencial, parte das representações gráficas das funções 𝑓 e 𝑔, de domínio ℝ+, definidas por: 

  𝑓(𝑥) = 2𝑙𝑛2(𝑥) − 3     𝑔(𝑥) = 5𝑙𝑛(𝑥) 

 

Sabe-se que: 

 𝐴 e 𝐵 são pontos do gráfico de 𝑓 e têm  

ordenada 5; 

 𝐶 pertence ao gráfico das duas funções. 
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𝑔 

 

Determina a área do triângulo  

[𝐴𝐵𝐶]. 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

Ex 05. 

Considera a função 𝑓, definida por 𝑓(𝑥) = 2 − 𝑙𝑜𝑔2(𝑥 + 𝑏), cuja representação gráfica se encontra na figura. 

Sabe-se que: 

 [𝑂𝐴𝐵𝐶] é um trapézio retângulo; 

 A abcissa do ponto 𝐴 é o zero da função 𝑓; 

 O ponto 𝐵 pertence ao gráfico da função 𝑓 e a sua abcissa é maior que a abcissa do ponto 𝐴; 

 (3,−
5

2
) é um ponto do gráfico de 𝑓−1(função inversa de 𝑓); 

 Á𝑟𝑒𝑎[𝑂𝐴𝐵𝐶] = 5(𝑢. 𝑎. ) 

5.1. Mostra que o valor do parâmetro b é 3. 

5.2. Determina o valor da abcissa de 𝐵, recorrendo às potencialidades da calculadora gráfica. 

𝑓 
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Na tua resposta deves: 

 Escrever uma expressão da área do trapézio [𝑂𝐴𝐵𝐶], em função da abcissa do ponto 𝐵; 

 Equacionar o problema; 

 Reproduzir o(s) gráfico(s) da(s) função(ões) visualizada(s), devidamente identificado(s); 

 Indicar a abcissa do ponto 𝐵, com arredondamento às centésimas. 

 

Ex 06. 

Sabendo que 𝑙𝑜𝑔2(𝑎
2 − 𝑏2) = 16 e que 𝑙𝑜𝑔2(√𝑎 + 𝑏) + 𝑙𝑜𝑔2 (

1

(𝑎−𝑏)2
) = 10, com 𝑎, 𝑏 ∈ ℝ+, calcula o valor 

de 𝑎 − 𝑏. 

 

Ex 07. 

Considera a função 𝑓 definida por: 𝑓(𝑥) = {

−6𝑥4−𝑥+7𝑥3

2𝑥2−6𝑥+4
𝑠𝑒 𝑥 < 1

1−√2−𝑥

2−2𝑥2
𝑠𝑒 1 < 𝑥 < 2

 

Determina o conjunto solução da condição lim
𝑥→−∞

𝑓(𝑥)

𝑥2
≤ −3 × (

3

5
)
−2𝑥+1

. 

 

Ex 08. 

Resolve a seguinte condição: 𝑙𝑛(𝑥2 + 6𝑥 + 23) + 𝑙𝑜𝑔1
𝑒

(2𝑥2 + 5𝑥 − 3) ≥ 0 
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Ficha Global 1                                                                                                                                                    Solucionário                                                                                                                                           

Ex 01. 

1.2. 𝑓 é estritamente crescente em [𝑒1/2, +∞[ 

𝑓 é estritamente decrescente em ]0, 𝑒1/2] 

𝑓 tem um mínimo para 𝑥 = 𝑒1/2 

1.3. 𝑟: 𝑦 =
5

𝑒3
𝑥 − 5 

 

Ex 02. 

2.1. f é contínua à esquerda do ponto de abcissa 𝑥 = −1. 

 

Ex 03. 

O gráfico de 𝑓 tem concavidade voltada para cima em ]0,
2

3
] 

O gráfico de 𝑓 tem concavidade voltada para baixo em ]−∞, 0[, ]
2

3
, 1[  𝑒 ]1, +∞[ 

O gráfico de 𝑓  tem um ponto de inflexão para 𝑥 =
2

3
 

 

Ex 04. 

 𝐴[𝐴𝐵𝐶] =
15

4
𝑒2(1 − 𝑒−4) 

 

Ex 05. 

5.2. 𝑥𝐵 ≈ 6,77 

 

Ex 06. 

𝑎 − 𝑏 = √
1

16

5

 

 

Ex 07. 

𝐶. 𝑆. = ]−∞,
1

2
] 

 

Ex 08. 

𝐶. 𝑆. = [
1 − √105

2
,−3[ ∪ ]

1

2
,
1 + √105

2
] 
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